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THE EUCLID'S
E I_E M E NTS or telaace:liie:g;‘cvl\‘loli?(oilt(em ?

The Elements (stoicheia) consist of thirteen books (two
other books are also attributed to Euclid) presenting basic
knowledge in the sense that they are the core for

Architecture and numerous demonstrations.

some contents Example : To set out and prove the Starting with definitions, axioms and five postulates, Euclid
tions of Book 1V, one must ts out propositions covering all areas of mathematics
of the 13 volumes propos! Se Propos g a .
know those of books II and III known at the time. He then chains proofs together, strictly
following the logic principles founded by Aristotle.

GEOMETRY

BOOK 1

BOOK II

e Definition of the notion Geometrical proofs of

: . - - =p= 24 ELEMENTS DEVCLIDE,
of p0|nt, line and SpeCIaI identities. Comae fila droite ligne £ F,tombaar fuc les droi-
N um be rs are tes lignes A B % € b, les coppant aux poincts ¢ & u,

segment of a line. . :
associated with

e Set out of the five

faitles deux angles intericuss B ¢ 1 & D H 6, pris en-
femble,moindies que denx droits, lefdites droices li-
gnes A B & c p {ejoindrot du cofté des deux poinéts
B X D, car i neus mcttons B G perpendiculairede F,
» | les angles qui font 2 6
fontdroirs.SoitddcDHG
moindre qu'vn droit:p H

measures (lengths,
areas, volumes).
Thus the area of a
rectangle with sides a
and b represents the
product ab.

postulates and axioms.
e A proof of the famous

Pythagoras’ Theorem

Prop. I-47 and I-48).
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» panchera fur & ¥ du cofte

r—-f’ . dee Donques largle

g D H ¢ moindre que ['an-

- gle pu ¥, parla conuer-
fion de la dixieme definition , & partant-moindre
qu'vndroit, carsileftoit egal, ilsferoyent rous deax
droits,par la mefme definition Mais nous pofons icy
e couttaire. Dorques,a canfe du panchement onin-
clination,cp prolongecen finfe joindrad a8 : &ce

.dautant que les deux angles scH &p G, font
moindres que deux droits. | |
.- Mais cefte-petition fe pouuoit mettre entre les
defibitions : car elle expofe que C'cft que ligne non

rallele ,comme ladixieme definition definit les pa-

| _ ralleles Elle eftoit coucliee en termes de Theoreme,

Y . | . nous l'auens reduite en petition, A

Text and proof de la prop. I-47. Codex Vaticanus
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Translation of the fifth postulate
by Peletier du Mans, 1578

BOOK III

Circle geometry study

XEXXEXEY o Study of polygons (their

constructions with ruler
and compass, their

inclusion into a circle).
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B O O K V | t fnonﬁrer quele quarré dudiametre dicelle fphere,eft en raifon

- fefquialtereau quartédu cofté dicelle pyramide.
Soit A B diametre de lafphere donnee,& foitdivité en C,de forte que AC foie
 double de BC:Etapresauoit defcricfur AB le demy cercle ADB , leué la moyenne
roportioneleCD, & mené leslignes droictes DAs DB:Soit deferit e cercle EFG,
- duquel le demy diametre HE foit egald CD:& apres auoirin{cric en iceluy le trian-
gle ecsi;ilqteral EFG, & tiré¢ HF,
HG,

Theory of proportion
i cune defquellesferacgale
applled to commensu rabl - ' lgD,eﬁamigflleilll{E‘;du gew-

t!:: H foilt lc:;“ Hllpgggdiit . :
¢ ] re au plan da cercle EFG par la
Pl led AC: ient \
BOOK VI . SNCINCOMMENSUIanIE g b 7‘\
o’ measures dipremiercmentqie Byt 3o J %/
= ‘e . ;
- - ° la conftruction le-teian- - | ,

A p p I I Ca t I 0 n Of t h e t h e 0 ry o glec ;.;’Pé:{: :?;Za::m‘f,n 8: i::l;’:nidentqae les trois Iign’es IE, IR, IG, font auffi

- o oga:es enu’el‘lsez:(r\gls :;ueen5?: :?a ?Ze.lg;o?& :nle 3:‘:?% :l F:;ﬁ:g:s a i:ﬂ;l.?
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of proportions of Book V '™ splimqunidelapmpeadiaiall, & e et o randomach g 15,

(...

1 o o gle ADC font egaux aux coftez HI, HE du sriangle IHE 5 & les angles qu'ils
tO measures in 2 D o © _ comprennent egaux, cftans droids : la bafe AD fera egale 4 labafe El paria4..
o top.1. En la me{me manicre ferademonftré AD eftrecgale aF1, GI. Et veu que

() ~ | ﬁ quareé de AC eft double du quarré de CD, ( car ils fentPva 4 Iautze com-

me AC 4 CBparle corol.de lazo. prop. 6. eftans les-trois lignes AC,CD, CB

ry ® o 3 | :

| ® continuellement proportioneles)le quarsé de AD, quieft egal d-touslesdeux, fera

1 4 [ ® triple du quarréde GD,ou de fon egale HE : Mais par la prec.prop.le quarré de EF

T h e re I s T h a I e S fa m O u S ® o eftaoffi triple duquarté de HB:donc EF & AD font egales: & par lai. com.fent.EF
8 El feront egales. Parquoypuis que AD eft auffi egale d FI,GI, lesquatre trian.

® o ¢s. EFG,EFI;FGI, GEl feront equilateraus, & egauxentr’eux: Et par confequent
t h eo re m ( P rO p n VI 2 ) f: pyramide EFGI, dét labale eftle triangle EFG, & le fommet [, efte uilaterale..
= ¢ Ie dis en fecond lieu qu'icelle pyramide peut eftreinfcrite en la fphere,dont le dia-

¢ o metreeft AB. Seit continuee la ligne perpendiculaire IH '‘par deflous la bafe dela:
pytamide iufques en K :tellement que HK foit egale 3CB, & la touteIK'dazou-

o ¢ ® tc AB; & foit imaginé cfire pofé le demy cercle ADB 2 Pentour de lapyramide;

[ [ fgauoir le poin& A aupoinétl,le poindt B aupoin@tK: & guis que AC & CB
doncegalesi TH & HK ; & HG egaled DC, faifancangle droitk augc 1H, aufli bien.

ue leursegales AC & CD, il efbenident que le poinét D du demy cercle tombera
' z:: le poingl G: Partant le diametre AB demenrantimmobile , i le demy cexcle:

® ¢ fait viae reuolution, il ioucheta les deux autres anglesde ba pyramide E& B (eftans

¢ ® les lignes HE,HF, HG cgales) & parainfi laxynmidc EFGleRinferiteen la fphe-

= - se donnee, puis que tous les anglesd’icelle E, F, G, I,touchentladite fphere. |

¢ ¢  Finalement, ic dis que le quarré du diametre AB eft fefquialtere au quarsé du co-

® ¢ £ AD, qui ¢ftegald chacun cofté dela pysamide:Car puis quo AB st triple do BG;

o

o

° o Prop XIII-13, trans. D. Henrion,
V ‘: ° ® Paris 1632, Source Gallica.bnf.fr

STEREOMETRY

BOOK X ARITHMETIC

BOOK VII
A GCD calculation

Commensurability and
incommensurability

BOOK XI

Study of basic solid problems. algorithm and its
properties. Demonstration of use to demonstrate
geometric that two integers
relationships such as: are coprime.
BOOK XIII “e,
BOOK XII ‘.

Study and

Results on measures construction of

on circles, spheres, Plato’s five regular PR
cones and pyramids polyhedrals

BOOK IX

Proof (by
contradiction) of
the existence of
infinitely many

(..0..0.0

BOOK VIII
Study of

geometric

Drogressions prime numbers.

Draft of the proof
that any integer
can be written as a
product of prime
factors.

Portrait of Euclid
Juste de Gand (15t)
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