UN TEXTE FONDATEUR DES MATHEMATIQUES
o tLEMENTS

/ Ouvrage de recherche ou
D EUGLIDE ouvrage pédagogique ?

Les Eléments (stoichéia) sont constitués de treize livres ( deux
autres livres sont aussi attribués a Euclide) présentant des

] connaissances élémentaires au sens qu’elles servent de base a
Architecture et nombreuses démonstrations .

quelques contenus Exemple : Pour énoncer et démontrer Par’tant de definitions ,_d_ axiomes et de cinq postulats, Eucillde
des 13 volumes les propositions du livre 1V, il faut y enonce des propositions traitant de tous les domaines

connaitre celles des livres I, IT et III mathématiques connus a Il'époque. Il enchaine Iles
démonstrations dans un ordre suivant rigoureusement les
regles de la logique.

EMERGENCE

GEOMETRIE

LIVRE 1 LIVRE 11

- Définition des notions Demonstration des | - |
de point, de ligne, identitées remarquables 24 ELEMENTS D'EVCLIDE

de segment. par la géomeétrie. I—'?‘:m“ﬁ?'lg"" F“’H“:p;&l;g‘:
- Enoncé des cing Les nhombres y sont e ool ke o oot
postulats et associes a des > oo i mous mertons B¢ pegenden a3
des axiomes. grandeurs (longueurs, .
. Une démonstration aires, volumes). Ainsi
du fameux théoreme I'aire d'un rectangle de
de Pythagore cotés a et b représente

fontdroirs.SoitddcpHG
(Prop. I-47 et I-48). le produit ab.
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meindre qu'vn droit:p H
» pancherafur & ¥ du cofte

r-f’ L - de . Donques largle

g D H ¢ moindre que ['an-

- gle pu ¥, parla conuer-
fion de la dixieme definition , & partant-moindre
qu'vndroit, carsiieftoit egal , ils feroyent rous deux
droits,par la mefme definition. Mais nous pofons icy
de coattaire. Dorques,a canfe du panchement ouin-
clination,cp prolongecen finfe joindrad a B : &ce

.dautant que les deux anglesBcu &b B, font
moindres que deux droits. | |
- Mais cefte-peutition fe pouuoit mettre entre les
defibitions : car elle expofe que C'cft que ligne non

rallele ,comme ladixieme definition definit les pa-
ralleles. Elle eftoit couclice en termes de Theoreme,
nous auons reduite en petition, o

Texte et preuve de la prop. I-47. Codex Vaticanus

Traduc'tion d‘u cinquieme postu/é)t
LIVRE III LIVRE IV par Peletier du Mans, 1578

Etude de la géométrie Etude des polygones

du cercle (leurs constructions a la
regle et au compas,
leur inscription dans un

cercle).
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L I V R E V _ # fnon&rer quele quarré dudiametre dicelle fphere,eft en raifon

- fefquialtereau quarrédu cofté dlicelle pyramide.
Soit A B diametre de lafphere donnee,& foitdivifé en C,de forte que AC foie
double de BC:Etapresanoir defcrit fur AB le demy cercle ADB , leué lamoyenne
" proportioneleCD,& mené leslignes droictesDA& DB:Soitdefcritle cercle EFG,
- ‘duquelle demy diametre HE foit egald CD:8 apres anoirinfcrit en iceluy le trian-

Théorie des proportions
appliquée aux grandeurs | perpemisro it

iCD, ;ﬁﬂlu egall’:l ?; HE;du dcieu'-
i erpendicu- : :
commensurables et v an pln do cercls ERG pta

LIVRE VI - apasiegies A b |

cS 3. \CH
In Co mm e n S t ra b I es - E;?;c:m::umemque la pysami- K i

- - Y 4 - - . . -
A p p I i1Cad t i 0 n d e I d t h EO Kl e gle EFG cft equilateral, &il cftenident que les trois lignes IE, IF, IG, font auffi
ogales entt'elles:(r\gls que parlag7. g;op, 1. le quarré d'vae chacune d'icelle cft
galau quarcé de la perpendiculaire IH , & anquarié de I'vacdestrois lignes HE,

‘de EFGI eft equilaterale.
- - o
des proportions du livre |'% . h e e

(...

Car parla conftrudtion le trian-
gle ADC font egaux aux coftez HI, HE du triangle IHE ; & les angles qu'ils

v dUX ran d e Urs d e I a % ~ comprennent egaux, cftans droids : la bafe AD fera egale 4 labafe El paria4..
g .1. En la me{me maniere ferademonftré AD eftrecgale AF1, GI. Et veu que

o
= | ¥c qll).latl'é de AC eft double du quarré de CD, ( car ils fentl'va 4 'autze com-

) 4 y 4 -
g eo m Et Fi e p I a n e o me AC 4 CBparle corol.de laz20. prop. 6. eftans les trois lignes AC, CD, CB
: continuellement proportioneles)le quarsé de AD, quieft egal d-touslesdeux, fera
Al e triple du quarréde GD,ou de fon egale HE : Mais par la prec.prop.le quarré de EF

o n y t ro u ve I e C e I e b re eftanff triple duquarsé de HB:donc EF & AD font egales: & par la1. com.fent.EF
& El feront egales. Parquoypuis que AD eft auffi egale d FI,GI, lesquatre trian.

4 ~ - ¢s. EFG,EFI;FGI, GEl feront equilateraus, & egauxentr’eux: Et par confequent

t h e 0 re m e d e T h a I e S ﬁ' pyramide EFGI, détla bafe eftletriangle EFG, & le fommet I, eft equilaterale..
Ie disen fecond lieu qu'icelle pyramide peut eftreinfcrite en la fphere,dont le dia-
metreeft AB. Seit continuee la ligne perpendiculaire IH 'par deflous la bafe dela:

( P rO p " V I 2 ) pytamide iufques en K :tellement que HK foit egalo 3 CB, & la touteIK dlatou-
tc AB; & [oit imaginé cfire pofé le demy cercle ADB A Pentour de lapytamide;

fgauoir le poin& A aupoinétl, le poinét B aupoin@tK: & guis que AC 8 CB

fonregalesa TH & HK ; & HG egaled DC, faifantangle dvoiGaugc1H, aufli bien-
“que leursegales AC & CD, il eftenident que le poinék D du demy cercle tombera.
' En le poingt G: Partant le diametre AB demenrantimmobile , i le demy cexcle:
fait vire reuolution, il touchesa les deux autresangles de s pyramide E & F,(cflans:

les lignes HE,HF, HG cgales) & parainfi lagynmide EFGIeRinferiteen la fphe-

- re donaee, puis que tous les anglesd'iccllc E, F, G, Ltouchentladite fphere.

Finalement, i¢ dis que le quarcé du diametre AB eft fefquialtere au quarré du co-

#¢ AD,qui ¢ftegald chacuncofté dela pysamide:Car puis qus AB el triple do BC;

Prop XIII-13, trad. D. Henrion,
Paris 1632, Source Gallica.bnf.fr
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STEREOMETRIE .
| IVRE X ARITHMETIQUE

LIVRE XI Problemes de LIVRE VII

commensurabilite et Un algorithme de

Etude des propriétés d'Encommen_surabiIité calcul du PGCD et
des solides Demonstration son utilisation pour
élémentaires. geomleiél_‘lque démontrer que deux
: ellre SEISNS entiers sont .,
Sl 90K o premiers entre eux. ‘.
o

LIVRE XIII

LIVRE XII . :
Etude et constructio

Résultats sur la des cinq polyédres
mesure du cercle, de réguliers dits de

la sphere, du cone Platon.
et de la pyramide.

(.Q..CQ..

Démonstration par
I'absurde de
I'existence d’ une
infinité de nombres

LIVRE VIII

Etude des

progressions
géometriques.

premiers. Ebauche
de la déemonstration
de la decomposition
unique d'un entier
en produit de
facteurs premiers.

Portrait d'Euclide
Juste de Gand (XVe s.)
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